Procenty
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Na prezentacji oméwione zostang zadania wykorzystujace procenty. Kilka
takich zadan zrobiliSmy juz na lekcji. Na koncu prezentacji s3 omdéwione
przyktady z lokatami.
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Przypomnienie

By obliczy¢ jakim procentem liczby y jest liczba x, dzielimy x przez y i
wynik zamieniamy na procenty (mnozac przez 100%).
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Przypomnienie

By obliczy¢ jakim procentem liczby y jest liczba x, dzielimy x przez y i
wynik zamieniamy na procenty (mnozac przez 100%).

Przyktad: jakim procentem liczby 25 jest liczba 107
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Przypomnienie

By obliczy¢ jakim procentem liczby y jest liczba x, dzielimy x przez y i
wynik zamieniamy na procenty (mnozac przez 100%).

Przyktad: jakim procentem liczby 25 jest liczba 107
Rozwiazanie: 33 - 100% = 40%
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Przypomnienie

By obliczy¢ jakim procentem liczby y jest liczba x, dzielimy x przez y i
wynik zamieniamy na procenty (mnozac przez 100%).

Przyktad: jakim procentem liczby 25 jest liczba 107
Rozwiazanie: 33 - 100% = 40%

Przyktad: jakim procentem liczby 10 jest liczba 257
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Przypomnienie

By obliczy¢ jakim procentem liczby y jest liczba x, dzielimy x przez y i
wynik zamieniamy na procenty (mnozac przez 100%).

Przyktad: jakim procentem liczby 25 jest liczba 107
Rozwiazanie: 33 - 100% = 40%

Przyktad: jakim procentem liczby 10 jest liczba 257
Rozwiazanie: 2 - 100% = 250%
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-
Przyktad 1

W szkole jest 160 ucznidéw. 90 to chtopcy. Jaki procent uczniéw stanowia
dziewczynki.
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Przyktad 1

W szkole jest 160 ucznidéw. 90 to chtopcy. Jaki procent uczniéw stanowia
dziewczynki.

Rozwigzanie 1: w szkole jest 160 — 90 = 70 dziewczynek.
a5 - 100% = 43.75%
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-
Przyktad 1

W szkole jest 160 ucznidéw. 90 to chtopcy. Jaki procent uczniéw stanowia
dziewczynki.

Rozwiqzanie 1: w szkole jest 160 — 90 = 70 dziewczynek.
160 -100% = 43.75%

Rozwigzanie 2: 160 -100% = 56.25% tyle procent stanowig chtopcy.
Dziewczynek bedzie 100% — 56.25% = 43.75%
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Przypomnienie

By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-
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Przypomnienie

By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-

By zmniejszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 — 155)-
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Przypomnienie

By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-
By zmniejszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 — 155)-
To jest absolutnie kluczowe. Czesto zadania z procentami rozwigzujemy

uktadajac rézne proporcje itp. W szkole podstawowej uczy sie wielu
ciekawych metod.
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Przypomnienie

By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-

By zmniejszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 — 155)-

To jest absolutnie kluczowe. Czesto zadania z procentami rozwigzujemy
uktadajac rézne proporcje itp. W szkole podstawowej uczy sie wielu

ciekawych metod. Te powyzsze zasady s3 jednak dla nas najwazniejsze i
gtéwnie z nich bedziemy korzystali.
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Przypomnienie
By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-
By zmniejszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 — 155)-
To jest absolutnie kluczowe. Czesto zadania z procentami rozwigzujemy
uktadajac rézne proporcje itp. W szkole podstawowej uczy sie wielu
ciekawych metod. Te powyzsze zasady s3 jednak dla nas najwazniejsze i

gtéwnie z nich bedziemy korzystali.

Przyktadowo jesli co$ wzrosto o 40% to znaczy, ze pomnozylismy przez
1.4. Jesli zmalato o 40%, to pomnozylisémy przez 0.6.
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Przypomnienie

By zwiekszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 + 155)-

By zmniejszy¢ dang liczbe o p% mnozymy ja przez (1 — 155)-

To jest absolutnie kluczowe. Czesto zadania z procentami rozwigzujemy
uktadajac rézne proporcje itp. W szkole podstawowej uczy sie wielu
ciekawych metod. Te powyzsze zasady s3 jednak dla nas najwazniejsze i

gtéwnie z nich bedziemy korzystali.

Przyktadowo jesli co$ wzrosto o 40% to znaczy, ze pomnozylismy przez
1.4. Jesli zmalato o 40%, to pomnozylisémy przez 0.6.

Natomiast jesli co$ wzrosto o 4% to znaczy, ze pomnozyliémy przez 1.04.
Jesli zmalato o 4%, to pomnozylisémy przez 0.96.
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Cwiczenie

Uzupetnij tabelke o brakujace wartosci.

cena poczatkowa | zmiana procentowa | cena kofcowa

120 +15%

120 —15%
+15% 207
—15% 272

260 247

350 735

620 31

13 0

Tabelka uzupetniona na nastepnym slajdzie.
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Cwiczenie

cena poczatkowa | zmiana procentowa | cena koncowa
120 +15% 138
120 —15% 82
180 +15% 207
320 —15% 272
260 —5% 247
350 +110% 735
620 —95% 31
13 —100% 0
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Cwiczenie

Oméwienie wierszy 2,3 i 5.
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Cwiczenie

Oméwienie wierszy 2,3 i 5.

(2) Zwigszkamy od 15% czyli mnozymy przez 1.15.
120 -1.15 = 138.
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Cwiczenie

Oméwienie wierszy 2,3 i 5.

(2) Zwigszkamy od 15% czyli mnozymy przez 1.15.
120 -1.15 = 138.

(3) ZwigkszylisSmy o 15% czyli pomnozyliSmy przez 1.15, czyli

x - 1.15 = 207, a wiec x = 23 = 180.
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Cwiczenie

Oméwienie wierszy 2,3 i 5.

(2) Zwigszkamy od 15% czyli mnozymy przez 1.15.
120 -1.15 = 138.

(3) ZwigkszylisSmy o 15% czyli pomnozyliSmy przez 1.15, czyli

x - 1.15 = 207, a wiec x = 23 = 180.

(5) Pomnozyliémy przez niewiadoma m = (1 % 155), rozwiazujemy
260 - m = 247, stad m = 0.95, wyznaczamy p, zmiejszylismy o 5%.
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-
Przyktad 2

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 20%, a pdzniej
zmniejszono o0 20%. O ile zmienifa sie cena tego produktu?
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Przyktad 2

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 20%, a pdzniej
zmniejszono o0 20%. O ile zmienifa sie cena tego produktu?

Cene poczatkowg oznaczmy przez x.
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-
Przyktad 2

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 20%, a pdzniej
zmniejszono o0 20%. O ile zmienifa sie cena tego produktu?

Cene poczatkowa oznaczmy przez x. Po podwyzce cena wynosita 1.2 - x.
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-
Przyktad 2

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 20%, a pdzniej
zmniejszono o0 20%. O ile zmienifa sie cena tego produktu?

Cene poczatkowa oznaczmy przez x. Po podwyzce cena wynosita 1.2 - x.
Po obnizce 0.8 -1.2 - x = 0.96x.
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-
Przyktad 2

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 20%, a pdzniej
zmniejszono o0 20%. O ile zmienifa sie cena tego produktu?

Cene poczatkowa oznaczmy przez x. Po podwyzce cena wynosita 1.2 - x.
Po obnizce 0.8 -1.2 - x = 0.96x.

Odpowiedz: cena zmalata o 4%.
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-
Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]

zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?
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Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Cene poczatkowa oznaczmy przez x.
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Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene.
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-
Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene. Po podwyzce cena wynosita 1.6 - x.
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Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene. Po podwyzce cena wynosita 1.6 - x. Po
obnizce m- 1.6 - x.
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-
Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene. Po podwyzce cena wynosita 1.6 - x. Po
obnizce m - 1.6 - x. Skoro cena wrécita do poczatkowej to:

m-16-x=x
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-
Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene. Po podwyzce cena wynosita 1.6 - x. Po
obnizce m - 1.6 - x. Skoro cena wrécita do poczatkowej to:

m-1.6-x=x

Wyznaczamy dzielac obie strony przez 1.6x i otrzymujemy m = 0.625.
Stad mozemy policzyé p.
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Przyktad 3

Cene pewnego produktu najpierw zwiekszono o 60%, a pdznie]
zmniejszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zmniejszono
cene?

Ceng poczatkowa oznaczmy przez x. Niech m oznacza (1 — 155), gdzie p
to procent, o ktéry obnizono cene. Po podwyzce cena wynosita 1.6 - x. Po
obnizce m - 1.6 - x. Skoro cena wrécita do poczatkowej to:

m-1.6-x=x

Wyznaczamy dzielac obie strony przez 1.6x i otrzymujemy m = 0.625.
Stad mozemy policzy¢ p. Odpowiedz: cene zmniejszono o 37.5%.
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-
Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej

zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
ceng?
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-
Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x.
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-
Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene.
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-
Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene. Po obnizce cena wynosita 0.8 - x.
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Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene. Po obnizce cena wynosita 0.8 - x. Po podwyzce
m-0.8-x.
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Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene. Po obnizce cena wynosita 0.8 - x. Po podwyzce

m - 0.8 - x. Uktadamy réwnanie:

m-0.8-x=x

Wyznaczamy m = 1.25 (dzielac obie strony przez 0.8x).
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Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene. Po obnizce cena wynosita 0.8 - x. Po podwyzce

m - 0.8 - x. Uktadamy réwnanie:

m-0.8-x=x

Wyznaczamy m = 1.25 (dzielac obie strony przez 0.8x). Stad mozemy
policzy¢ p.
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Przyktad 4

Cene pewnego produktu najpierw zmniejszono o 20%, a pdzniej
zwiekszono tak, ze cena wrécita do wyjsciowej. O ile procent zwiekszono
cene?

Rozwiazujemy analogicznie do poprzedniego. Cene poczatkowa oznaczmy
przez x. Niech m oznacza (1 + r&)), gdzie p to procent, o ktéry
podwyzszono cene. Po obnizce cena wynosita 0.8 - x. Po podwyzce

m - 0.8 - x. Uktadamy réwnanie:

m-0.8-x=x

Wyznaczamy m = 1.25 (dzielac obie strony przez 0.8x). Stad mozemy
policzy¢ p. Odpowiedz: cene zwiekszono o 25%.
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-
Przyktad 5

Whktadamy do banku pewng sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Oblicz, o ile procent wiecej
pieniedzy bedziemy mieli po 4 latach.
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-
Przyktad 5

Whktadamy do banku pewng sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Oblicz, o ile procent wiecej
pieniedzy bedziemy mieli po 4 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wtozona na lokate.
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-
Przyktad 5

Whktadamy do banku pewng sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Oblicz, o ile procent wiecej
pieniedzy bedziemy mieli po 4 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wiozona na lokate. Co roku ta suma
wzrasta o 5% czyli mnozymy j3 przez 1.05.
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-
Przyktad 5

Whktadamy do banku pewng sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Oblicz, o ile procent wiecej
pieniedzy bedziemy mieli po 4 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wiozona na lokate. Co roku ta suma
wzrasta o 5% czyli mnozymy ja przez 1.05. W zwiagzku z tym po 4 latach
bedziemy mieli (1.05)* - x &~ 1.22x, czyli bedziemy mieli o 22% wiecej
pieniedzy.
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Przyktad 6

Wktadamy do banku pewna sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Od odsetek musimy
odprowadzi¢ 19% podatku. Oblicz, o ile procent wiecej pieniedzy bedziemy
mieli po 3 latach.
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Przyktad 6

Wktadamy do banku pewna sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Od odsetek musimy
odprowadzi¢ 19% podatku. Oblicz, o ile procent wiecej pieniedzy bedziemy
mieli po 3 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wtozona na lokate.

Tomasz Lechowski Batory mat-fiz 1 28 wrzesnia 2020 13 / 15



-
Przyktad 6

Wktadamy do banku pewna sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Od odsetek musimy
odprowadzi¢ 19% podatku. Oblicz, o ile procent wiecej pieniedzy bedziemy
mieli po 3 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wiozona na lokate. Co roku ta suma
najpierw wzrasta o 5%, ale od tych 5% musimy odprowadzi¢ 19%
podatku.
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Przyktad 6

Wktadamy do banku pewna sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Od odsetek musimy
odprowadzi¢ 19% podatku. Oblicz, o ile procent wiecej pieniedzy bedziemy
mieli po 3 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wiozona na lokate. Co roku ta suma
najpierw wzrasta o 5%, ale od tych 5% musimy odprowadzi¢ 19%
podatku. W zwigzku z tym rzeczywisty wzrost po roku to

5% - 0.81 = 4.05%. Czyli co roku zwigkszamy nasza kwote nie o0 5%, ale o
4.05%.
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Przyktad 6

Wktadamy do banku pewna sume pieniedzy. Lokata ma oprocentowanie
5% w skali roku (naliczane na koniec roku). Od odsetek musimy
odprowadzi¢ 19% podatku. Oblicz, o ile procent wiecej pieniedzy bedziemy
mieli po 3 latach.

Przez x oznaczmy sume pieniedzy wiozona na lokate. Co roku ta suma
najpierw wzrasta o 5%, ale od tych 5% musimy odprowadzi¢ 19%
podatku. W zwigzku z tym rzeczywisty wzrost po roku to

5% - 0.81 = 4.05%. Czyli co roku zwiekszamy nasza kwote nie o0 5%, ale o
4.05%. Po 3 latach bedziemy mieli (1.0405)3 - x ~ 1.13x, czyli bedziemy
mieli o 13% wiecej pieniedzy.
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Na wejscidwke trzeba umieé rozwigzaé zadania podobne do powyzszych.
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W razie jakichkolwiek pytan, prosze pisa¢ na T.J.Lechowski@gmail.com.
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